
         

 

Varianta 3 
 
Subiectul I 
 
a)  =AB 26 . 
b)    11=a  şi 10=b  . 

c)    33=S . 
d)     i712+ .  
e)    5=a  şi 13−=b . 
f)    10=BC . 
 
Subiectul II 
1. 

a)   104030
320

210
=+−=

−
−

. 

b)   
5

2=p . 

c)   
4

1=x . 

d)   36=x . 
e)   Aplicând teorema împărŃirii cu rest obŃinem câtul 32 −x  şi restul 4 . 
2. 

a)  ( ) ∗∈−=′ Rx
x

xf ,
10
11

. 

b)  
( ) ( )

10
1

1
lim

1
−=

−
−

→ x

fxf
x

. 

c)  ∗= RD ; 0=x  este ecuaŃia asimptotei verticale . 

d)  ( )
9

2

1
29

1

9

91

⋅
−=∫ dxxf . 

e)  1

1

lim
5

=









∞→ n
n

f

n
. 

 
Subiectul III 
 
a)   Se verifică prin calcul direct. 
b)   Se verifică prin calcul direct. 

c)    




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

−
−

=
38

252B . 

 

            

 



         

 

d)   ( ) 0
142

12

2

1

14

13 >
−

−=−
−
−

x

x

x

x
, dacă 

2

1>x . 

e)    ( )( ) ( )
( ) 38

25

14

13

−
−=

−
−=

x

x

xf

xf
xff o . 

f)      Notăm ( ) :nP nAIB n += 2 , ∗∈∀ Nn . 

         Pentru 1=n  obŃinem AIB += 2
1 ,  adevărat  din punctul a). 

         Presupunând că )(kP  este adevărată pentru ∗∈ Nk , arătăm că )1( +kP este 
adevărată.  

         Dar 2
222

)

2
1 ))(()( kAAkAIAIkAIBkAIBBB

a
kk +++=++=+=⋅=+   

AkIAkAI
b

)1(22

)

++=++= . Deci )1( +kP  este adevărată.  

       Ambele etape fiind verificate, concluzionăm că *N∈∀ n , nAIB n += 2 . 
g)       Demonstrăm prin inducŃiei, relaŃia cerută. 

( )( ) ( )
nnx

nxn
xfffnP

forinde
214

12
...:)(

−+
−+=

44 344 21
ooo , *N∈n . 

        Presupunând că )(kP  este adevărată pentru ∗∈ Nk , arătăm că )1( +kP este 
adevărată.  

       Dar ( )( ) ( )( ) ( )
kxkf

kxfk
xffffxfff
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( )
)1(21)1(4

)1(32

+−++
+−+=
kxk

kxk
. Deci )1( +kP  este adevărată.   

    Ambele etape fiind verificate, concluzionăm că )(nP *N∈∀ n . 
 
 
 
Subiectul IV 
 

a) ( ) ( )( )( )( )′+++=′ 321 xxxxf  11123 2 ++= xx . 
b)   Se verifică prin calcul direct. 

c)   ( ) ⇒=′ 0xf ⇒=++ 011123 2 xx
3

36
1

+−=x  şi 
3

36
2

−−=x . 

d)   Rezultă  
3

36
1

−−=x  este punct de maxim local, iar 
3

36
2

+−=x  este punct de 

minim local. 

e) ( ) ( )
4
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6116

1
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23

1

0

=+++= ∫∫ dxxxxdxxf . 

 

            

 



         

 

f)   Prin calcul direct, rezultă  ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )=+′−′−+′+′ 1
2

1
1

2

1 22 xfxfxfxf     

R∈∀′= xxf ),( . 

g)    Din f) rezultă ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )1
2

1
1

2

1 22 +′−′−+′+′=′ tftftftftf R∈∀t, ,  

de unde ∫ =′
x

dttf
0

)( ( )( ) ( )( )∫ +′+′
x

dttftf
0

2 1
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1
- ( )( ) ( )( )∫ +′−′

x

dttftf
0

2 1
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1
R∈∀x,  (1).  

Notăm  ( ) ( )( ) ( )( )∫ +′+′=
x

dttftfxg
0

2 1
2

1
 şi ( ) ( )( ) ( )( )∫ +′−′=

x

dttftfxh
0

2 1
2

1
. Atunci 

( )( ) ( )( ) 01
2

1
)( 2 >+′+′=′ xfxfxg şi ( )( ) ( )( ) 01

2

1
)( 2 >+′−′=′ xfxfxh R∈∀x, , rezultă 

că  funcŃiile g  şi h  sunt strict crescătoare pe R , iar egalitatea (1) devine 

( ) ( ) ( ) ( )xhxgfxf −=− 0 . Cum 6)0( =f  rezultă ( ) ( ) ( )xhxgxf −+= )6( R∈∀x,  cu 
6+g  şi h   strict crescătoare pe R . 

 

            

 


